Nº 50 p 17
Attention: Pn est le nom de la propriété : ce n’est ni un nombre, ni une fonction ! Donc on ne peut pas écrire Pn=..., encore moins 10
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Pn , P(0) n’existe pas, il s’agit de P0 qui signifie propriété pour n = 0.
1)Pn se traduit par : il existe un entier naturel a tel que 
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Supposons donc cette propriété vraie pour un certain entier n.

Montrons que Pn+1 est vraie i.e : il existe un entier naturel b tel que 
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On a :
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On a donc trouvé un entier b
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et Pn+1 est donc vraie.

2) P0 est : 
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IN ce qui est faux, donc P0 non vérifiée, donc on ne peut pas amorcer le processus de récurrence à 0. La propriété n’est pas vraie pour tout n.
Rmq :  En l’occurence on prouve que cette propriété n’est jamais vraie.
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 donc la somme des chiffres est 2 et ce nombre n’est donc 

           jamais divisible par 9.

Nº 56 p 17
Supposons que il existe un entier naurel k tel que : 0 < uk < 1.
Montrons que : 0 < uk+1 < 1.
on a : uk + 1 = f (uk) avec  f définie sur IR par f (x) = x(2 – x) =2 x - x2 .

f est dérivable sur IR ,  f’(x) = 2(1 – x) > 0 sur ]0 ; 1[.

f est donc strictement croissante ]0 ; 1[.

Puisque 0 < un < 1, alors f (0) < f (un) < f (1) soit : 0 < un + 1 < 1.
Or u0
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]0 ; 1[ i.e la propriété est vraie au rang 0.

Conclusion, pour tout entier n, 0 < un < 1.
Nº 65 p 18
On calcule 
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 en remplaçant 
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 et réduisant au même dénominateur.

Aprés simplification et mise en facteur on obtient : 
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 pour tout entier n.
D’où 
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 donc 
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